
2. Opera�tii cu mul�timi

1. S�a se demonstreze identit�a�tile:
a) A \ (B ∪ C) = (A \B) ∩ (A \ C);
b) A \ (B ∩ C) = (A \B) ∪ (A \ C);
c) A \ (A \B) = A ∩B;
d) A \B = A \ (A ∩B);
e) A ∩ (B \ C) = (A ∩B) \ (A ∩ C);
f) (A \B) \ C = (A \ C) \ (B \ C);
g) (A ∪B) \ C = (A \ C) ∪ (B \ C);
h) A \ (B ∪ C) = (A \B) \ C;
i) A4 (B 4 C) = (A4B)4 C;
j) A ∩ (B 4 C) = (A ∩B)4 (A ∩ C);
k) A4 (A4B) = B;
l) A ∪B = (A4B)4 (A ∩B);
m) A \B = A4 (A ∩B);
n) A ∩ (B ∪ C) = (A ∩B) ∪ (A ∩ C);
o) A ∪ (B ∩ C) = (A ∪B) ∩ (A ∪ C);
p) A ∪B = (A4B) ∪ (A ∩B);
q) (A \B) ∪ (B \ C) ∪ (C \ A) ∪ (A ∩B ∩ C) = A ∪B ∪ C;
r) (A ∩B) ∪ (C ∩D) = (A ∪ C) ∩ (B ∪ C) ∩ (A ∪D) ∩ (B ∪D);
s) A ∩B = A ∪B;
t) A ∪B = A ∩B;
u) A \B = A ∪B;
v) (

⋃
k∈K

Ak) ∪ (
⋃

k∈K

Bk) =
⋃

k∈K

(Ak ∪Bk);

w)
⋃

k∈K

(B ∩ Ak) = B ∩ (
⋃

k∈K

Ak);

x)
⋃

k∈K

⋃
t∈T

Akt =
⋃
t∈T

⋃
k∈K

Akt;

y)
⋂

k∈K

⋂
t∈T

Akt =
⋂
t∈T

⋂
k∈K

Akt;

z)
⋃

k∈K

Ak =
⋂

k∈K

Ak.
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2. S�a se demonstreze:
a) A ∪B ⊂ C ⇔ A ⊂ C �si B ⊂ C;
b) A ⊂ B ∩ C ⇔ A ⊂ B �si A ⊂ C;
c) A ∩B ⊂ C ⇔ A ⊂ (B ∪ C);
d) A ⊂ B ∩ C ⇔ A ∩B ⊂ C;
e) A ⊂ B ⇒ A ∪ C ⊂ B ∪ C;
f) A ⊂ B ⇒ A ∩ C ⊂ B ∩ C;
g) A ⊂ B ⇒ (A \ C) ⊂ (B \ C);
h) A ⊂ B ⇒ (C \B) ⊂ (C \ A);
i) A ⊂ B ⇒ B ⊂ A;
j) A ∪B = A ∩B ⇒ A = B;
k) A ⊂ B ⇒ A ∪B = B;
l) A ⊂ B ⇒ A ∩B = A;
m) A ⊂ B \ C ⇒ A ⊂ B �si A 6⊂ C;
n) (B ∪ C) 6⊂ A ⇔ (B \ A) ∪ (C \ A) 6= ∅;
o) A ∪B ⊂ A ∩B ⇒ A ∩B = ∅;
p) A ⊂ B �si C ⊂ D ⇒ A ∪ C ⊂ B ∪D;
q) A ⊂ B �si C ⊂ D ⇒ A ∩ C ⊂ B ∩D.

3. S�a se rezolve ecua�tiile:
a) {a, b} ∪X = {a, b, c} ∩X;
b) A ∪X = B ∩X;
c) {a, b} ∪X = {a, b, c};
d) A ∪ (B \X) = B ∪X.

4. S�a se rezolve urm�atoarele sisteme �si s�a se indice pentru ce A,B �si C sistemele au
solu�tie:

a)





A ∪X = B ∩X;

A ∩X = C ∪X;
b)





A \X = X \B;

X \ A = C \X;

c)





A ∩X = B \X;

C ∪X = X \ A;
d)





A \X = B;

A ∪X = C;
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e)





A ∩X = B;

A ∪X = C;
f)





A \X = B;

X \ A = C.

5. Fie CardA = 10, CardB = 15 �si Card(A ∩B) = 6. S�a se determine CardA ∪B.
6. Fie CardA = 12, CardB = 18 �si Card(A ∪B) = 25. S�a se determine CardA ∩B.
7. Care dintre mul�timile ce urmeaz�a sunt num�arabile:

a) mul�timea multiplilor lui 3;
b) mul�timea triunghiurilor dreptunghice;
c) mul�timea format�a din toate punctele unei drepte;
d) mul�timea frac�tiilor a

b
cu a ∈ Z, b ∈ N∗;

e) mul�timea numerelor prime;
f) mul�timea numerelor pare;
g) mul�timea numerelor ��ntregi;
h) mul�timea polinoamelor (de o singur�a variabil�a) cu coe�cien�ti ��ntregi;
i) mul�timea triunghiurilor din plan, v�arfurile c�arora au coordonate ra�tionale;
j) mul�timea punctelor de discontinuitate a unei func�tii monotone de�nite pe segmentul
[a, b];
k) mul�timea func�tiilor ra�tionale cu coe�cien�ti ��ntregi la num�ar�ator �si numitor;
l) mul�timea tuturor cercurilor din plan de raz�a R ∈ Q �si centrul O(a, b), unde a ∈ Q, b ∈ Q.
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